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1. Ka�emo da je prirodan broj n strogo nepalindromiqan ukoliko ǌegov zapis ni u jednoj
bazi b za 2 6 b 6 n − 2 ne predstavǉa palindrom. Na�i sve slo�ene strogo nepalin-
dromiqne brojeve.

Jedna ideja: Iskoristiti prvi zadatak iz septembarskog ispitnog roka — podse�aǌe,
u ǌemu se tvrdi da su svi strogo nepalindromiqni brojevi ve�i od 6 prosti.

2. Neka je n prirodan broj i p prost broj. Tada, ukoliko je α najve�i broj takav da pα | n!
(tj. pα | n! i pα+1 - n!), dokazati da va�i

α =
n− sp(n)

p− 1
,

gde sp(n) oznaqava sumu cifara broja n u sistemu sa osnovom p.

Jedna ideja: Zapisati n u obliku

n = 〈ak, ak−1, . . . , a2, a1, a0〉p =
k∑
i=0

aip
i.

Primetiti da iz Le�androve formule imamo:
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pa, na osnovu nejednakosti
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zakǉuqiti qemu je jednaka vrednost b
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dobiti koliko iznosi α (u nastavku najpre zameniti redosled sumiraǌa, tj. primeniti∑∞
j=1

∑k
i=j aip

i−j =
∑k

i=1

∑i
j=1 aip

i−j).

3. Neka je p prost broj oblika 4k + 3, i q proizvoǉan neparan prost broj. Dokazati:(
−p
q

)
=

(
q

p

)
.

4. Dokazati da za svaki paran prirodan broj n, n > 4, postoje a, b, c, d ∈ N takvi da va�i

n = ϕ(a) + ϕ(b) + ϕ(c) + ϕ(d).


